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1. zadatak
A: Baza: 1 = 12. Pretpostavimo da je n2 = 1+3+· · ·+(2n−1). Tada je 1+2+3+· · ·+(2n−1)+(2n+1) =

n2 + 2n+ 1 = (n+ 1)2. QED
B: Baza: 1 + 3 = 4 = 8

2 = 9−1
2 = 32−1

2 . Pretpostavimo da je 3n−1
2 = 1 + 3 + 32 + · · · + 3n−1. Tada je

1 + 3 + · · ·+ 3n−1 + 3n = 3n−1
2 + 3n = 3n−1+2·3n

2 = 3·3n−1
2 = 3n+1−1

2 . QED

2. zadatak
A: z3 = (

√
3− i)9 = (2 cis(− 1

6π))9 = 29 cis(− 3
2π ) = 512i. zk = 8 cis( 4k−3

6 π), pa je z0 = −8i, z1 = 4
√

3 + 4i
i z2 = −4

√
3 + 4i.

B: z4 = (−1 + i)8 = (
√

2 cis(− 3
2π))8 = 16 cis(6π) = 16. zk = 2 cis( 2k

4 π), pa je z0 = 4, z1 = 4i , z2 = −4 ,
z3 = −4i.

3. zadatak
A:
√

3− log2(x2 − 1). Mora biti log2(x2− 1) ≤ 3 i x2− 1 > 0. x2 > 1 znači x ∈ 〈−∞,−1〉 ∪ 〈1,+∞〉. No,
log2(x2 − 1) ≤ 3 znači x2 − 1 ≤ 8, pa je |x| ≤ 3. To znači da je rješenje x ∈ [−3,−1〉 ∪ 〈−1, 3].

B:
√

4− log2
2(x+ 1). Mora biti log2

2(x+ 1) ≤ 4 i x+ 1 > 0. x > 1 znači x ∈ 〈1,+∞〉. No, log2
2(x− 1) ≤ 4

znači 1
4 ≤ x− 1 ≤ 4. To znači da je rješenje x ∈

[
− 3

4 , 3
]
.

4. zadatak
A: (a) Pretpostavimo AB = BA. Tada je (A−B)(A+B) = A2+AB−BA−B2 = A2−B2. Pretpostavimo

da je A2−B2 = (A+B)(A−B). Tada je 0 = (A+B)(A−B)− (A2−B2) = A2 +AB−BA−B2−
A2 +B2 = AB −BA, pa je AB = BA.

(b)

[
a b
c d

] [
2 1
−1 1

]
=
[

2a− b a+ b
2c− d c+ d

]
[

2 1
−1 1

] [
a b
c d

]
=
[

2a+ c 2b+ d
c− a d− b

]
[

2a+ c 2b+ d
c− a d− b

]
=
[

2a− b a+ b
2c− d c+ d

]
Slijedi b = −c i a = b+ d, pa je rezultat skup svih matrica oblika

[
b+ d b
−b d

]
, gdje su b, c realni brojevi.

B: (a) Pretpostavimo AB = BA. Tada je (A+B)2 = A2+AB+BA+B2 = A2+2AB+B2. Pretpostavimo
da je A2 + 2AB + B2 = (A + B)2. Tada je 0 = (A + B)2 − (A2 + 2AB + B2) = A2 + AB + BA +
B2 −A2 − 2AB −B2 = BA−AB, pa je AB = BA.

(b)

[
a b
c d

] [
1 −1
1 2

]
=
[
a+ b 2b− a
c+ d 2d− c

]
[

1 −1
1 2

] [
a b
c d

]
=
[
a− c b− d
a+ 2c b+ 2d

]
[
a− c b− d
a+ 2c b+ 2d

]
=
[
a+ b 2b− a
c+ d 2d− c

]
Slijedi b = −c i a = d− b, pa je rezultat skup svih matrica oblika

[
d− b b
−b d

]
, gdje su b, c realni brojevi.


