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1. Površina pravokutnika je P (x) = 2x(9− x2), x > 0, stac. točke su rješenja od P ′(x) =
2(9− 3x2) = 0, ⇒ x =

√
3. Iz geometrijskih razloga je očito da je to točka maximuma

funkcije P (x), tj. da je P (
√

3) = Pmax = 12
√

3 maksimalna površina.

2. f(x) =
√

x + 1√
x
, Df =< 0, +∞ >, limx→0+ f(x) = +∞, limx→+∞ f(x) = +∞,

limx→+∞
√

x+ 1√
x

x
= 0. Nema kose asimptote. f ′(x) = 1

2
√

x
− 1

2
√

x3
= 0 ⇒ x = 1. Provjeri

se da je x = 1 minimum. Na < 0, 1 > funkcija strogo pada, desno od 1 strogo raste.

3.
∫

x2 sin(4x)dx = {u = x2, du = 2xdx, dv = sin(4x)dx, v = − cos 4x
4
} = −1

4
x2 cos(4x) +

1
2

∫
x cos(4x)dx = { opet parcijalna integracija } = {u = x, du = dx, dv = cos(4x), v =

1
4
sin(4x)} = −1

4
x2 cos(4x)+1

2

(
1
4
x sin(4x)− 1

4

∫
sin(4x)dx

)
= −1

4
x2 cos(4x)+1

8
x sin(4x)+

1
32

cos(4x) + C

4. ∫ 4

0

dx

x−√x + 1
= {√x = t, x = t2, dx = 2tdt} =

∫ 2

0

2tdt

t2 − t + 1
=

=

∫ 2

0

(2t− 1)

t2 − t + 1
dt +

∫ 2

0

1

(t− 1
2
)2 + 3

4

dt = ln(t2 − t + 1)
∣∣2
0
+

2√
3

arctg

(
2t− 1√

3

) ∣∣2
0

=

= ln 3 +
2√
3

(π

3
+

π

6

)
= ln 3 +

π√
3
.
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1. f(x) =
√

x
x+2

, Df = [0, +∞〉 , f(0) = 0, limx→+∞ f(x) = 0, y = 0 je desna horizontalna

asimptota. f ′(x) = 2−x
2
√

x(x+1)2
= 0 ⇒ x = 2. Provjeri se da je x = 2 maksimum. U

x = 0 funkcija ima minimum. Na [0, 2〉 funkcija strogo raste, desno od 2 strogo pada.

2. Površina pravokutnika je P (x) = 2x(1− x2), x > 0, stac. točke su rješenja od P ′(x) =
2(1 − 3x2) = 0, ⇒ x = 1√

3
. Iz geometrijskih razloga je očito da je to točka maximuma

funkcije P (x), tj. da je P ( 1√
3
) = Pmax = 4

3
√

3
maksimalna površina.

3.
∫

x2e−xdx = {u = x2, du = 2xdx, dv = e−xdx, v = −ex} = −x2ex + 2
∫

xe−xdx = {u =
x, du = dx, dv = e−xdx, v = −e−x} = −x2e−x+2(−xe−x+

∫
e−xdx) = −x2e−x−2xe−x−

2e−x + C

4. ∫ 1

0

x3 + x

x2 − x + 1
dx ==

∫ 1

0

(x + 1)dx +

∫ 1

0

x− 1

x2 − x + 1
dx =

=

(
x2

2
+ x

) ∣∣1
0
+

∫ 1

0

(x− 1
2
)

x2 − x + 1
dx +

1

2

∫ 1

0

1

(x− 1
2
)2 + 3

4

dx =

=

(
x2

2
+ x

) ∣∣1
0
+

1

2
ln(x2 − x + 1)

∣∣1
0
+

1

2

2√
3

arctg

(
2x− 1√

3

) ∣∣1
0

=
3

2
+ 0 +

1√
3
· 0 =

3

2
.


