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Grupa A:
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2. i) Niz (an) je padajući niz:

Baza: a2 =
10
3
< 4 = a1

Pretpostavka indukcije: an < an−1

Korak: an < an−1 ⇒ 1
3
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an + 2 < 1
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an−1 + 2 ⇒

an+1 < an

ii) Niz (an) je ograničen odozdo:

Baza: a1 > 3

Pretpostavka indukcije: an > 3

Korak: an+1 =
1
3
an + 2 > 1

3
· 3 + 2 = 3

iii) Budući da je monoton i ograničen, niz (an) je konvergentan i pos-
toji L = limn→∞ an. Vrijedi:
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4. a) Funkcija je neprekidna u točki ako je njezin limes u toj točki jed-
nak njezinoj vrijednosti u toj točki, tj. ako je

lim
x→a

f(x) = f(a).

b) Funkcija f je neprekinuta u svakoj točki a ̸= 0. U točki nula
imamo:

lim
x→0+

f(x) = lim
x→0+

(x2 + cosx) = 1 = f(0).
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f neprekinuta u nuli ⇒ lim
x→0−

f(x) = lim
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f(x) = f(0) ⇒ a = 1.
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Grupa B:
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2. i) Niz (an) je rastući niz:

Baza: a2 =
13
4
> 1 = a1

Pretpostavka indukcije: an > an−1

Korak: an > an−1 ⇒ 1
4
an > 1

4
an−1 ⇒ 1

4
an + 3 > 1

4
an−1 + 3 ⇒

an+1 > an

ii) Niz (an) je ograničen odozgo:

Baza: a1 < 4

Pretpostavka indukcije: an < 4

Korak: an+1 =
1
4
an + 3 < 1

4
· 4 + 3 = 4

iii) Budući da je monoton i ograničen, niz (an) je konvergentan i pos-
toji L = limn→∞ an. Vrijedi:

an+1 =
1
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an+3 ⇒ lim
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3. a)

lim
n→+∞

1√
x2 + x+ 1− x

= lim
n→+∞

1√
x2 + x+ 1− x

·
√
x2 + x+ 1 + x√
x2 + x+ 1 + x

= lim
n→+∞

√
x2 + x+ 1 + x

x2 + x+ 1− x2
·

1
x
1
x

= lim
n→+∞

√
1 + 1

x
+ 1

x2 + 1

1 + 1
x

=

√
1 + 1

1
= 2.

3



b)

lim
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4. a) Funkcija je neprekidna u točki ako je njezin limes u toj točki jed-
nak njezinoj vrijednosti u toj točki, tj. ako je

lim
x→a

f(x) = f(a).

b) Funkcija f je neprekinuta u svakoj točki a ̸= 0. U točki nula
imamo:

lim
x→0+

f(x) = lim
x→0+

(x− ex) = −1 = f(0).

lim
x→0−

f(x) = lim
x→0−

arcsin (ax)

x
= a lim

x→0−

arcsin (ax)

ax
= a.

f neprekinuta u nuli ⇒ lim
x→0−

f(x) = lim
x→0+

f(x) = f(0) ⇒ a = −1.
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